Propiedades de las
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- Reconocer las propiedades de las razones
trigonométricas reciprocas y de las razones
trigonométricas de angulos complementarios; asi como
la verificacién de sus condiciones.

- Adaptar las propiedades a la resolucién de ejercicios
gue impliquen situaciones geométricas.

Propiedades

L R.T.reciprocas
Cuando se definen las razones trigonométricas de un
angulo agudo, se puede notar claramente que tres de
ellas son las reciprocas de las otras, por lo que sus
productos seran iguales a 1.

Estas parejas son:

a b
send == A cscO = 3 —senb.cscH =1 debes notar

que se trata
del mismo
angulo

cose:%Asecezg—mose.secezl

tan0=2 A cot0 =< - tan6.cot0 =1
C ad

Por ejemplo, si se tuviera:
sen4x.csc(x + 30°) = 1
— —
—

estos angulos
deben ser iguales

4x = x + 30° —» 3x = 30°
x =10°

&)
:
:

IL R.T.deangulos complementarios
En el grafico adjunto, podemos notar que:

C

seno = — = Cos 0

note que:

= coto
o+ 0=90°

tana =

seco=—=0CscO

o|locolo T|lo

Es decir, si:
o+ 6=90°— seno = cosd
tana = coto
seco. = €sco

Por ejemplo:
sen20° = cos70°
tan10° = cot80°

sec40° = csc50°
|, U

suman 90°

También, si:
sen4x = cosx — 4x + x = 90°
5x =90°
x=18°

tan3x = cotbx — 3x + 6x = 90°

9x =90°
x =10°
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Jest de Aprendizaje

1.

Calcular “x”, si:  sen(x+10°) = cos(x+20°)

Calcular “x", si: tan(4x+20°).cot(x+80°) =1

Si: senx.csc(3x - 40°) = 1, calcular: tan3x

Reducir:
R = sen209° N tg500°
cos700  ctg400°
Calcular: E = sen(x + 20°)sec(700° - x)

[‘ Practiquemos

1.

2 BN

Calcular: C = 3sen20°.csc20° + 2tan10°.cot10°

a) 1 b) 2 c 3
d 4 e)5
Calcular:
B 2cos10°.sec10°+1
~ 5tan40°.cot40° +1
1 b) 2 i
a) ) o) 3
oL 2
) e) 3

6. 6 = sen379, calcular: tgo

7. Si: tanx = coty, calcular:

- X+y Xty
E_4tan( 5 J+Zsen( 3 ]

8. Calcular: (sen20° + cos70°)csc20°

9. Si: sen4x.csc(x + 30°) =1, calcular: tan6x

10.Si: sen3x = cos2x, calcular "x"

3. Sabiendo que:

sen20°.csc 20° +1
2cos 42°.sec42° +1

tang =

donde “¢"” es agudo, calcular:

C = cos?p - sen?p

3 by —+ S
3) 3 ) T3 )3
o 2 A
) 13 ° 3
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4. Siendo “o.” un angulo agudo, tal que:

_ 3tan23°.cot 23°
" 3cos 48°.sec48° +1
calcular: C = seca - tana

cota

a) 1l b) 2 c) —
oL 2
) 3 €) 3

5. Sabiendo que:

X
sen2x.csc (5 + 18°j =1

écudl es el valor de “x?

a) 5° b) 12° c) 18°
d) 20° e) 25°

6. Sabiendo que: cos4x.sec(2x + 16°) =1
¢écudl es el valor de “x™?

a) 4° b) 8° c) 6°
d) 120 e) 16°

7. Sabiendo que:

X
tan3x.cot (5 + 15°j =1

calcular: C = sen5x.sen(7x + 3°)

V3 V3 2

a)T b)T C)T
d)g e)%

8. Siendo: sen7x.csc(x + 36°) =1
calcular: C = sen10x.cos(8x - 3°)

J6 J6 3
a) T b) 7 C) T
d) g e) g

9. Sabiendo que: sen(tanx).csc(3 - cotx) =1
calcular: C = tan2x + cot2x
siendo “x” un angulo agudo.

a) 9 b) 7 c) 5

10.Sabiendo que: cos(tanx).sec(cotx +4) =1
calcular: C = tan2x + cot2x
siendo “x” un angulo agudo.

a) 18 b) 16 o) 14
d) 24 e) 20
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11.Calcular: C = 2tan10°.tan80° + 3tan20°.tan70°
a) 1 b) 2 c 3
d) 4 e) 5

12.Calcular:

C =sen20°.sec70° + 2cos10°.csc80° + 3tan40°.tan50°

a) 2 b) 4 ) 6
d) 8 e) 10

13.Sabiendo que: sen36 = cos26
¢écual es el valor de “0"?

a) 9° b) 12° c) 15°
d) 18° e) 36°

14.Sabiendo que: sec4x = csc(x + 10°)
écudl es el valor de “x™?

a) 2° b) 8° c) 16°
d) 24° e) 30°

15.Si: sen20°.cos4x = cos70°.sen5x
calcular: C = tan4x.tan5x.tan6x

a) 1 b) V3 ) 3

V3
3

d) e) 9

16.Si: tan26°.sen3x = cot64°.cos(x + 10°)
calcular: C = tan(2x + 5°)tan?3x

a) 1 b) 3 c) 6
d) 33 e) V3
17.Si:

Etanx Ecotx
sen 6 = COS 6

calcular: C = tan2x + cot?x

a) 7 b) 9 c 11
d) 5 e) 3
18.Si:

itanx iCO’EX
tan 10 = cot 10

calcular:
tan? x + cot® x - 3
C=
tanx + cot x
a) 1 b) 2 ) 3
d 4 e)5
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19.Si en el grafico: sen36 = cos(26 + 10°); calcular “tana.”.

C

hd by = L
2 3 )% 93
A 8
) T €) 3

Autoevaluacion

94

. Sabiendo que: tan3x.tan2x = 1; sefiale el valor de:

tan?(3x + 6°) + 4 tan(2x + 1°)
sen(2x - 6°) + 2cot(3x - 1°)

a) 1 b) 2 Q) 3
d) 4 e) 5

Sabiendo que: sen4x.sec2y = 1; calcular el valor de:

C=tan(2x +y).tan(3x + y).tan(x + y)

a) 1 b) 2 0 3

d V3 e) 3v3

o + B = 90°; ademas:
4 5secpf+2csca
m = ;n=
3sena + COS B 7
se puede afirmar que:

a) m=2n b) mn=7 c) mn=14
d m=n €) m=4n
N

20.Si en el grafico:

88
an- =cot
calcular “tana.”; siademas: AD = 2DB

6 -20

7 2 8

a) 3 ) 3 9 7

o 8 ]

) 9 e) 8

4, Reducir:
C = sen?1° - cos?1° + sen?2° - cos?2° + ...

... +5en289° - cos289°

a) 1 b) 2 c) 3

do e) 89

. Si el producto de cinco razones trigonométricas de un

angulo agudo es igual a 1/3, calcular la tangente de
dicho angulo.

a) g b) 242
1
0 3 d) 3

e) Todas las anteriores son respuesta
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1. Siendo:
sen30.csc42° =1
écuadl es el valor de “9™?

a) 8° b) 21° c) 14°
d) 7° e) 42°
2. Siendo:

cos(3x + 10°) sec(x + 18°) =1
écudl es el valor de “x?

a) 8° b) 9° c) 4°
d) 12° e) 14°
3. Siendo:

tan4x.cot(x + 18°) =1
calcular:
C = sen5x + cos10x

1443 b 43 o V31

2
d) Ji e) 1l
4. Siendo:
tano = %sen40°.csc40° - %cole°.sec10°
“0" es agudo, calcular:
C=2csc?0 - 17
a) 17 b) 16 c) 15
d) 14 e) 13
5. Si: tand = 3tan3°. cot3° + 3
calcular: sec0
a) 7 b) 6 c) 37
d) 36 e) 39
6. Calcular:

E — SenlQ° tan20°
cos80°  cot700

a) 1 b) 2 c) 3
d) 4 e) 5
7. Reducir:

cos 60°

p— (3sen40° 4 2tan29° . 4sec22°
cos50° cot610 csc68°0

a) 1 b) 2 c) 3

l B Organizacion Educativa TRILCE

-

TRIGONOMETRIA

8. Reducir:
P = (5c0s200° - 3sen70°) csc70°
a) 1 b) 2 c) 3
d) 4 e) 5
9. Si:

sendx = cos(x + 10°)
écudl es el valor de “x""?

a) 12° b) 14° c) 16°
d) 18° e) 20°
10.Si:

tan2x = cot7x
écudl es el valor de “x""?

a) 5° b) 10° c) 18°
d) 8° e) 14°
11.Si:

sec5x = csc(3x + 10°)
calcular:
C = (sen3x + coséx).tan?(4x + 5°)

a) 2 b) 3 c 9
d 1 e) 8
12.Siendo:

tang = 4sen40°.sec50° - tan10°.tan80°

“¢" es agudo, calcular:

C = sen¢.coso
a) 0,1 b) 0,2 c) 0,25
d) 0,3 e) 0,125
13.Si:
tan3x = cot(x + 10°)

calcular:

P = sec3x + tan(2x + 5°)
a) 1 b) 2 c 3
d 4 e)5

14.Si “a” y “B” son angulos agudos que verifican las
igualdades:
sen5o = cos8B ........... 4))
tana .cot2p=1........... (IN)
Calcular el valor de:
E = sen?(4a + 59) + tan?(5a + 2B) + sen(3a. + B + 20°)

a)% b)% c)%
d)% e) 1
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15.Si: tan(2x +y) . cot40° = 1
sen (X - y) = cos700

calcular: 2x - 5y

a) 400 b) 20° C) 24°
d) 320 e) 36°
16.Si:
sen400.sec2x = 1
calcular:
P = sen(x + 5°) + sen?(2x - 5°)

1 3 3
a) 3 b) 5 <) 2

4
d) 1 e 1

17. Dada la igualdad:
sen(2a + b) = cos(a + 2b)

calcular el valor de:

M= S€N3a , tan2(a 4 b)

cos3b
4
a) tan53° b) 5 c 1
d) g— e) tan37°
18.Si:
tan429.tan3x = tan45°
calcular:
P = sec?(3x - 3°) + tan?(4x - 4°)
a) 2 b) 3 c) 5
d) 7 e)9
19.Si:
_ 3sen40° + cos 50°
seca = 3cos50°
calcular: sena.tano
S 4 S
a) 17 b) 9 9 13
A 12
9 13 €) 5
20.Si:
tan2x.tanx =1
calcular:
E = tan?2x + tan?x
10 9 10
a) 3 b) 3 93
1
d) c e) 7

% N

21.Sabiendo que:
sen(2a + b).sec(12° - 2¢) = cos(a - 2b)csc(78° + 2¢)

calcular:
M=tan(a+b+c).tan(a-2b-c)

a) 1 b) 2 0 %
d 5 e) 7
22.Si:
tan% fanx.tan(x +y) =tan2y ....(I)
sec2x = cscy e (ID
hallar “6” en:
2
cecp - Sen’(x-10°)cos (3y 100)
sen(x-y)
a) 300 b) 45° c) 36°
d) 37° e) 60°
23.Si:

n = sen42°  tan32°
cos48° = cot580

calcular:
_ T T
P = sen 3n + tan n
a) 1 b) 1,5 c) 2
d) 2,5 e) 3

24.Si “0"” es la medida de un angulo agudo que verifica la
igualdad:

1 — s
sec(3 tan 9) csc(4 tan e)

calcular el valor de:

_2send - coso
~ cos0 - send
a) 5 b) 6 c) 4
d 3 e) 7
25.Si se cumple:
tanx.tany =1
calcular:
X+Yy X+Yy
K_sec( 5 j.tan[ 3
o6 wf  ob
V6 6
V5 9%
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